+ Limiti notevoli
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Inoltre, date due funmom f e g; definite e non nulle in un intorno di un punto zg € R, salvo, »
al pin il punto T stesso, esse sono dette asintotiche fra loro (o asmtatzcamente equwalenti) per
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in tal caso si scrive f (z) ~ g(:c) per % — To. Ovviamente, una funzxone f pud essere a.smtotica ag
o:dalla funzione g nell" mtorno diun’

per o ¥ %p, M2 avere un comportamento completamente di
altro punto. Ad esempio, daila. precedente tabella, si ricava fac Imente che sinx ~ pers - 0, ma
cwviamente ¢id non vale nell‘nit.orno di qualunque aliro punto 2p # 0. Come detto in precadenza,

1a nozione: d1 asintotico & in generale molto utile nel calcolo dei limiti, poiché permette di sostituire

a funzioni comphcate delle funzxom pilt semplici, che mantengono le “principali” caratteristiche di
quelle eliminate. Tale nozione va perd usata con cautela, ad esempio, nelle somme e nelle potenze
{vedi osservazioni fatte’ all'mxzxo del Capitolo 3).

N.B. Si noti che, per definizione, nessuna funzione pud essere asintotica a 0.
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» Ordini di infinito

Per z — -+co si ha

logx & = <« 65 ae>1 <« g

Questo ordinamento di mhnm continua a valere anche nel caso in cui ciascun elemento della,

catena vqua elevato ad una potenza positiva differente (ad esempio 150 & un infinito di ordine

inferiore a;e*/1%).
. Inﬁfzitesimi equivalenti céel primo ordine : Lt
Dai limiti notevoli precec_lenterfxente elencati si ricava che, per z — 0,

log{1 + z) ~ (6® ~ 1) ~ sinz ~ tan s ~ arcsinz ~ arctanz ~ sinhs ~ tanhz ~ =z
8 ‘

» Richiami sulla continuitd: osserviamo che la defﬂxﬁzione dei punti'di discontinuitd non & in )

vy

generale uguale in tutti i testi. In questo libro ci affideremo alle seguenti definizioni.
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Data f: I+ R,dovel & un intervallo aperto di numeri reali contenente il puxito‘a:o, abbiamo
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- f ha un punto di’ discontinuit3 di'seconda spécie in:ir se & solo se

oppiire

- TR Lo
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_4 4Nat.x.1ra'.1mente, non si ﬁub ﬁarlare di punti di:dis{:ox;éinniti dove 1a funzione f non & definita.



